Управління освіти, науки, молоді та спорту 
Кіровоградської обласної державної адміністрації 

Комунальний заклад « Кіровоградський обласний інститут післядипломної педагогічної освіти імені Василя Сухомлинського»


Завдання ІІ туру Всеукраїнської олімпіади з математики



6 клас




1. Два жуки змагаються з бігу на 50м. Перший жук пробігає  1м за 5 секунд, а другий – за 4,6 секунд.  Після кожних 10м жуки зупиняються на перепочинок. Перший – на 10 секунд, а другий – на 15 секунд. Який жук фінішує першим?

2. Є сім зовні однакових монет, серед яких п’ять справжніх (усі однакової маси) і дві фальшиві (однакової маси, але легші за справжні). Як за допомогою двох зважувань на шалькових терезах без гир виділити три справжні монети?
 
3. Павук за день піднімається по стовпу на 2м, а за ніч спускається на 1м. Через скільки днів він долізе доверху, якщо висота стовпа 30м?

 4. Риби зібрали подарунок для Русалочки – 1000 перлин.  Кількість перлин, принесених кожною рибкою, можна записати числом, що в своєму записі містить лише цифру 5. Якщо скласти вираз у вигляді суми цих чисел, то в записі суми нарахували 20 п’ятірок. Порахуй, скільки рибок привітали Русалочку.







                                 Кожне завдання оцінюється в 5 балів
На виконання завдань відводиться 3 години
Використання калькуляторів заборонено

2017 рік
                           

[bookmark: _GoBack]                                        Розв’язки - 6 клас:
1. Розв’язання:
   Перший жук затратить 50 +10+ 50 +10+ 50+ 10 +50+ 10 +50=290 (секунд). Другий жук затратить 46 +15+46 +15+ 46+ 15+ 46 +15= 46 = 290 (секунд).

Або: перший жук: 50 метрів бігу по 5 секунд за кожний метр і чотири перепочинки по 10 секунд: 505+104=290 (секунд): другий жук: 50 метрів бігу по 4,6 секунди за кожний метр і чотири перепочинки по 15 секунд: 504,6+154=290 (секунд).
   Відповідь: Жуки фінішують одночасно.

2. Розв’язання: Занумеруємо монети числами 1,2,3,…,7. Першим зважуванням порівняємо монети 1,2,3 з монетами 4,5,6. Якщо маси рівні, то в кожній трійці по одній фальшивій монеті, а монета 7 справжня. Тоді наступним зважуванням порівняємо монети 1 і 2. Якщо їхня маса однакова, то вони справжні, а якщо ж ні, то важча з монет 1,2, монета 3 і монета 7 – справжні. Якщо під час першого – початкового – зважування переважила одна з груп, то всі її монети справжні. 
Інше розв’язання: позначимо справжні монети (важчі) смайликом «плюс»  і фальшиві монети смайликом «хрестик» . Тоді у нас п’ять плюсів і два хрестики. Перше зважування: беремо по дві монети на ліву і праву шальку терезів, можливі два варіанти
1. Рівновага: 1.1.  =  або 1.2.  =  (інше неможливо, адже хрестиків – всього два). Друге зважування: порівнюємо монети з правої (або лівої) шальки терезів. Якщо вони у рівновазі, то усі чотири монети є справжніми, а серед трьох, що лишилися – одна справжня і дві фальшиві. А тому задача – відшукати ТРИ справжні – реалізована. Якщо вони не у рівновазі, то та монета, що важча – справжня, але тоді і три монети, які НЕ зважували, теж справжні, тобто маємо чотири справжні (потрібні ТРИ), задача розв’язана.
2. Нехай права шалька терезів переважила ліву, тоді 2.1.  >  або 2.2.  >  (варіант   >  неможливий, адже хрестиків – всього два). Тоді на правій шальці обидві монети справжні. Друге зважування: беремо монети з лівої шальки терезів і порівнюємо між собою: якщо вони в рівновазі, тоді це другий варіант, дві монети з правої шальки – справжні і три монети, що не зважувались, – теж справжні (маємо п’ять справжніх монет). Якщо ж одна шалька переважила іншу – маємо справжню (важчу) монету плюс дві справжні з правої шальки терезів.

3. Розв’язання:
За добу павук піднімається на 1м. Отже за 28 днів він опиниться на висоті 28м. За 29-й день, піднявшись на 2м, він досягне вершини стовпа.
Відповідь: 29 днів.

4. Розв’язання:
5+55+55+55+55+55+55+55+55+555=1000 (вісім доданків 55)
Відповідь: 10 рибок
